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Тема уроку. Об'єм похилого паралелепіпеда. 

Мета уроку: виведення формули для об'єму похилого паралелепіпеда; формування вмінь знаходити об'єм похилого паралелепіпеда. 

Обладнання: моделі паралелепіпедів.
І. Перевірка домашнього завдання

1. Перевірити наявність виконаного домашнього завдання та відповіс​ти на запитання, які виникли в учнів при виконанні задач.

2. Фронтальне опитування.

1) Назвіть основні властивості об'єму.

2) Чому дорівнює об'єм прямокутного паралелепіпеда, лінійні вимі​ри якого дорівнюють а, b, с?

3) Коробка має форму прямокутного паралелепіпеда, лінійні виміри якого дорівнюють 2 дм, 3 дм, 5 дм. Укажіть, які з поданих твер​джень правильні, а які — неправильні:

а) в коробці може вміститися 30 кубів, ребро яких дорівнює 1 дм;

б) коробка займає об'єм, який менший об'єму куба з ребром 4 дм;

в) в коробці може вміститися 50 кубів з ребром 1 дм;

г) дана коробка рівновелика кубу з ребром 3 дм.

4) У прямокутному паралелепіпеді діагональ дорівнює d і утворює з площиною основи кут α. Діагональ основи утворює зі стороною ос​нови кут β. Укажіть, які з поданих тверджень правильні, а які — неправильні:

а) висота паралелепіпеда дорівнює d tg α;

б) діагональ основи паралелепіпеда дорівнює d cos α;

в) сторони основи паралелепіпеда дорівнюють d cosα sinβ і d cosα cosβ;

г) площа основи паралелепіпеда дорівнює d2 cos2 α sin 2β;

д) об'єм паралелепіпеда дорівнює 
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 d3 sin 2α sin 2β. 

ІІ. Сприйняття та усвідомлення нового матеріалу

Теорема про об'єм похилого паралелепіпеда

Пояснення нового матеріалу можна зробити так, як це зроблено в п. 67 § 7 підручника.

Можна довести теорему про об'єм похилого паралелепіпеда, спираю​чись на знання учнів з курсу алгебри і початків аналізу.
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Теорема
Об'єм похилого паралелепіпеда дорівнює добутку площі основи на висоту.

Доведення

Розглянемо довільний похилий паралелепіпед. Нехай основою є пара​лелограм, площа якого дорівнює S, а висота паралелепіпеда дорівнює h.
Введемо систему координат так, щоб основа паралелепіпеда лежала в площині уz (рис. 148). Перетнемо паралелепіпед площиною, яка про​ходить через точку х із відрізка [0; h], паралельно основі. Площа S(x) одержаного перерізу дорівнює площі основи, тобто S (х) = S .

Використавши формулу 
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, знайдемо об'єм паралелепіпеда:
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Отже, об'єм похилого паралелепіпеда дорівнює добутку площі його основи на висоту.

Враховуючи теорему про об'єм прямокутного паралелепіпеда і теоре​му про об'єм похилого паралелепіпеда, можна зробити висновок:

Об'єм будь-якого паралелепіпеда дорівнює добутку площі основи на висоту.

Розв'язування задач
1. В основі прямого паралелепіпеда лежить ромб зі стороною 10 см і гострим кутом 30°. Висота паралелепіпеда — 5 см. Знайдіть об'єм паралелепіпеда. (Відповідь. 250 см3.)
2. В основі прямого паралелепіпеда лежить ромб, діагоналі якого до​рівнюють 6 і 8 см, а бічне ребро 10 см. Знайдіть об'єм паралелепі​педа. (Відповідь. 240 см3.) 
3. Задача № 11 (с. 109). 
4. Сторони основи прямого паралелепіпеда дорівнюють 7 і 
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см і утворюють кут 45°, а менша діагональ паралелепіпеда утворює кут 45° з площиною основи. Знайдіть об'єм паралелепіпеда. (Від​повідь. 105 см3.)
5. Задача № 13 (с. 109). 
6. Задача № 14 (с. 109). 
7. Сторони основи похилого паралелепіпеда дорівнюють 6 і 12 см і утворю​ють кут 60°. Бічне ребро паралелепіпеда дорівнює 14 см і утворює з площиною основи кут 30°. Знайдіть об'єм паралелепіпеда. (Відповідь. 252
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 см3.) 
8. Задача № 17* (с. 109).

III. Домашнє завдання
§ 7, п. 67; контрольні запитання № 1—3; задачі № 4, 12, 15 (с. 109).

IV. Підведення підсумку уроку 
Запитання до класу
1) Як знайти об'єм довільного паралелепіпеда? Запишіть формулу для знаходження об'єму паралелепіпеда. 
2) Кожне ребро похилого паралелепіпеда має довжину 1 см. Бічне реб​ро утворює з основою кут 60° . Знайдіть об'єм паралелепіпеда, якщо гострий кут основи також дорівнює 60° . (Відповідь. 
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см3.)
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